Math 131 Kiimeler Kurami
MT 3
Ali Nesin

C terimleri Q da olan Cauchy dizilerinin kiimesi olsun. C' (noktasal) toplama ve ¢carpma
altinda kapali oldugunu biliyoruz. C’nin herhangi iki x = (x,), ve y = (y,), elemant ii¢in,
x =y ancak ve ancak lim, . (x, — y,) = 0 olsun.

1. Builiskinin C zerine bir denklik iligkisi oldugunu gosterin.

R = C/= tanimin1 yapalim.

2. Herx,y,x",y € Cicinegerx=x"vey=y ise,0zaman x+y=x"+y vexy=x"y’
oldugunu gosterin.

3. R iizerinde, [x] + [y] = [x + y] ve [x][y] = [xy] formiillerinin anlaml1 oldugunu
gosterin.

g € Q i¢in, s(g) biitiin terimleri ¢ sayisina esit olan sabit dizi olsun. i : Q — R
fonksiyonunu i(q) = [s(g)] olarak tanimlayin.

4. i fonksiyonunun her g, ¢’ € Q icin, i(q + ¢") = i(q) + i(q") ve i(qq") = i(g) i(q)
ozelliklerini saglayan birebir bir fonksiyon oldugunu gosterin.

x = (x,), € Cigin, “0 < x” tekli iligkisini “0 < x ancak ve ancak 6yle bir 6 > 0 kesirli say1 ve
N dogal sayis1 vardir dyle ki biitiin n > N i¢in, x,, > & olur”

5. Herx, x" € Cigineger 0 <x ve x = x" ise 0 zaman 0 < x’oldugunu gosterin.

6. x=(x,), € Cigin, “0 < x” kosuluyla tanimlanan 0 < [x] iligkisinin iyi taniml1 oldugunu
gosterin.

P={ae R:0<a}olsun.
7. i(0) ¢ P oldugunu gosterin. i(Q”’) < P oldugunu gosterin.
8. P+PcP,PPcP,Pn-P=,R=Pu {0} uU-—P iliskilerini gosterin.

9. 0, e Rigin “o0 < B ancak ve ancak  — o € P” iliskisinin R {izerinde pozitif
elemanlar tarafindan toplamaya ve ¢carpmaya saygi duyan bir siralama tanimladigini
gosterin.



