Direkt Limit

2a. (E,)qen bir ayrik kiimeler dizisi olsun ve her bir n < m € N i¢in, f,,, E, den
E,’ye giden bir fonksiyon olsun. f,, fonksiyonunun asagidaki ozellikleri sagladigini
varsayalim:
a) fun=1d E, her 7 icin.

b) fon = fom O fmn her p 2 m 2 n igin.
E, E, kiimelerinin bilesimi olsun. x, y € E i¢in, x =y ancak ve ancak “x € E,, y €
E,; ve fon(x) = fom(y) 0zelligini saglayan n’den biiyiikk p ve m var” olarak tanimlayin.
= iligkisinin FE iizerine bir denklik iligkisi oldugunu gosterin.

2b. “x =y ancak ve ancak s = max(n, m) i¢in, (fyn(x))pss Ve (fpu(y))pss dizileri
yeterince biiylik p’ler i¢in ¢akisirlar” 6nermesini kanitlayin.

2c¢. Simdi her E,’nin bir grup oldugunu varsayin ve f,, fonksiyonlar1 grup
homomorfizmalari olsunlar. x € E i¢in, [x], x’in denklik sinifin1 belirtsin. (yani [x] €
E/=).

x,y € Eicin, n, m, p sayillart x € E,, y € E,,, p > n ve p > m 6zelliklerini saglayan
elemanlar olsunlar ve

[X] [y] = [fpn(x)ﬁnn(y)]

olarak tanimlayin. Bunun iyi tanimli bir ¢carpma oldugunu gosterin. Bu sayede E/=
kiimesinin gruba doniistiigiinii gosterin.

3a. p bir asal say1 ve E, = Z/p"Z olsun. m > n igin, f..: E, — E,, fonksiyonunu
Jon(X) = p""x
olarak tanimlayin. f,,, fonksiyonlarinin iyi tanimli oldugunu gosterin. Fonksiyonlarin
2a sorusundaki hipotezi sagladigini gosterin.



