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1.X=0,1)ve C={(l/n, 1) : n =1, 2, ...} olsun. C’nin herhangi bir sonsuz altkiimesinin
X’1 orttiigiinii ve C’nin sonlu altkiimelerinin X1 6rtemedigini gosterin. (5 puan)

2.T=[0,1)ve 0<e<1olsun. Ayrica C = {(1/n, 1) : n =1, 2, ...} U {(-¢, €)} olsun. C,
T’nin sonlu bir alt ortiisiine sahip midir? (5 puan)

3. S < R ve C, S’nin herhangi bir agik ortiisii olsun. C’nin S’nin sayilabilir bir altortiisii
oldugunu gosterin. (10 puan)

4. (x,), bir metrik uzayda yakinsak bir dizi ve x = lim,,_. X, olsun. O zaman

{x,:ne N} U {x}
kiimesinin tikiz oldugunu goésterin. (10 puan)

5. X bir topolojik uzay olsun. Asagidaki ifadelerin denk oldugunu kanitlayin:

a) X tikizdir.

b) X’in herhangi bir kapali kiimeler toplulugu C i¢in, eger NC = & ise o zaman Oyle C(1),
..., C(n) € C kiimeleri vardir ki C(1) N ... N C(n) = & olur. (10 puan)

6. X — R olsun. Asagidaki ifadelerin denk oldugunu kanitlayin:
a) X tikizdir.

b) Eger (C(n)),n X’in bos olmayan kapali altkiimeler dizisiyse ve her n € N C(n+1) < C(n)
oluyorsa, o zaman N, C(n) # & olur. (10 puan)

7. X bir topolojik uzayin altkiimesi olsun. X’in herhangi iki ayrik agik altkiimesi U ve V i¢in
eger X ¢ U U Vise o zaman ya X < U ya da X < V oluyorsa X’e baglantili dendigini

hatirlayalim. R’nin baglantili altkiimelerinin araliklar (herhangi tiirde) oldugunu gosterin. (10
puan)

8. (Cy);’ler baglantili kiimeler toplulugu olsun 6yle ki C; N C; # & biitiin i #. O zaman U; C;
bilesiminin de baglantili oldugunu goésterin. (10 puan)

9. § < R baglantili olmayan bir altkiimesi olsun, ama S U {1} baglantili olsun. 1’in $’nin
limit noktas1 oldugunu gosterin. (S bir topolojik uzayin altkiimesi ve a € S olsun. Eger a’y1
iceren her acik kiime i¢in S a’dan farkli eleman iceriyorsa, a elemanina limit noktasi denir.)
(10 puan)

10. X bir topolojik uzay ve S de X’in bir altkiimesi olsun. Eger a € S elemani icin U N S =
{a} esitligini saglayan bir U agik kiimesi bulabiliyorsak a’ya S’nin izole noktasi denir. /(S) ile
S’nin izole noktalarinin olusturdugu kiimeyi belirtelim. O zaman, dyle bir topolojik uzay X ve
S < X ornekleri bulun ki /(S \ 1(S)) # & olsun. (10 puan)

11. iki tikiz topolojik uzayin ¢arpiminin da tikiz oldugunu gosterin. (30 puan)



