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ae Xc Rvef: X — R bir fonksiyon olsun. Eger her € > 0 ve her x € (a — 9, a + 9) i¢in
| fx) — f(a)| < € esitsizligini saglayan bir 8 > 0 sayis1 varsa, f fonksiyonuna @ noktasinda
siirekli denir.

1.

Xc Rveae R olsun. Eger (a — o, a + o) N X = {a} esitligini saglayan bir o0 > 0

sayisi varsa, her f: X — R fonksiyonun a noktasinda siirekli oldugunu gosterin. (3
puan.)

X kiimesi R’nin sonlu bir altkiimesi olsun. Her f: X — R fonksiyonunun X’in her
noktasinda siirekli oldugunu gosterin. (3 puan.)

X={l/n:n=1,2,..} olsun. X’ten R’ye giden tiim siirekli fonksiyonlar1 bulun. (5
puan.)
Asagidaki gibi tanimlanan

1-x?

3-2x+x°

f(x)=

fonksiyonunun 3 — 2a + @’ # 0 kuralin1 saglayan her a € R noktasinda siirekli oldugunu
gosterin. (10 puan.)
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10.

11.

12.

exp fonksiyonunun her yerde siirekli oldugunu gosterin. (15 puan.)

ae Xc Rvef, g: X — R anoktasinda siirekli fonksiyonlar olsun. f + g ve fg
fonksiyonlarinin da a noktasinda siirekli olduklarini gosterin. (3 + 4 puan.)

ae X,Yc R, f: X— Y anoktasinda siirekli ve g : Y — R f(a) noktasinda siirekli
fonksiyonlar olsun. g o f fonksiyonunun da a noktasinda siirekli oldugunu gosterin.
(10 puan.)

ae Xc Rvef:X — R anoktasinda siirekli olsun. '’ in [a — o, a + a] kapali
aralig1 tizerinde siirh oldugu pozitif bir o reel sayisinin var oldugunu gosterin . (8
puan.)

ae XcRvef:X— R\ {0} anoktasinda siirekli olsun. 1/f fonksiyonunun da a
noktasinda siirekli oldugunu gosterin. (7 puan.)

f: R*% 5 R, fix) = Vx kuraliyla tanimlanmis fonksiyonun 0’ da siirekli oldugunu
gosterin. (7 puan.)

a€ X< Rvef: X — R bir fonksiyon ise, f ‘nin a’da siirekli olmasi igin yeter ve
gerek kosulun, f(a)’y1 iceren her I acik aralig1 icin, a’y1 iceren ve J N X < £ (])
iliskisini saglayan bir J agik araliginin varligi oldugunu kanitlayin. (10 puan.)

X c R ve f: X — R bir fonksiyon olsun. f ’nin her yerde siirekli olmasi i¢in yeter
ve gerek kosulun, “acik araliklarin bilesimi olan her U altkiimesi i¢in, f X))
altkiimesi de acik araliklarin bilesimidir” oldugunu kanitlayin. (15 puan.)



