CEVAPLAR

ALISTIRMALAR 15

1. a. {0} @z ideal

b. {(t,7) : t € Z} ideal degil

c. 27 @ 3Z ideal
3. 0 € A; a1, ap € A = a1z = by ve asx = byy olacak bicimde
by, by € H vardir. Bu durumda, (a; — as)z = (by — by)y olacagindan,
a1—as € Aolur. Ayrica, u € H ve a € Aise, ax = by olacak bicimde bir
b € H vardir. Bu durumda, (au)z = (va)z = u(az) = u(by) = (bu)z
olacagindan, au = ua € A olur.

5. A ideal degil, ¢linki f(z) = z+ 2, g(z) = z + 5 ile tammlanan
f € A ve g € H fonksiyonlar igin fg ¢ A.

7. F bir cisim, z € F'\ {0} ise, < z >=< 1 > dir.

9. < 14,21 >=< 7 >.

n m
11. 0 € AB; ¥ asbi, 3 alb, € AB alahm. Her ¢ =1, ... ,m icin
i=1 j=1
n m n+m
a; = —Quyq, b = byyi tammlanirsa, 3 ab; — 3 albi = Y a;b; € AB;
i=1 j=1 i=1

x € H icin x(i ab;) = i(xai)bi c AB, (i ab)r = 3 a;(bix) € AB.
i=1 =1

i—1 i=1

13. A+ B = H oldugundan, aq € A ve by € B olmak lizere 1 = aq + by

dir. Dolayisiyla, her z € AN B i¢in z = z(ag + by) = zag + 2by =
agz + zby € AB dir.
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15. Zos halkast icinde /< 0> =< 12 >, V/<2> =<2 > ve
V< 8> =< 4 >; Zs igcinde V< 0> =<6 >, V/<4>=<2> ve
V<O >=<6 >,

17. k + 8Z = k gosterimi ile iglem tablolar:

|- J0]2/46] - Jof2 4]6]
0]0[2 4]6 0J0]0 00
2 2[4 60 204 0[4
14]6 02 100 00
660 2[4 60404

birim eleman yok.

19. < 22 +1 >, R[z] in maksimal idealidir(Bak. Ornek 10 ve Teo-
rem 5). (a+bx)+ <a?+1>#£0+ <z?+1>, yania+br g<a?+1>
ise, a? + b* # 0 olup (a + bz)+ < 22 + 1 > in tersinin

((a+br)+ <2 +1>)7" = (F — a2p)+ <z’ +1>

oldugu gorlir.

21. H/A nin her ideali; J, H nin A y1 kapsayan bir ideali olmak tizere,
J/A bicimindedir. J =<z > ise, J/A =<z + A > dir.

23. A nin ideal oldugunu gérmek kolaydir. (a,b), (¢,d) € Z & Z,
(a,b)(c,d) € A= bd =0=0b=0veyad =0= (a,b) € A veya
(c,d) € A gbzlemi, A nin asal oldugunu gosterir. A maksimal degildir,
cunkli J =7 & 27 de Z & 7 nin bir ideali olup A C J C Z & Z dir.



