ALISTIRMALAR 1

1. K ={0,1,2,3} kiimesi tlizerinde
B =1(0,0),(1,1),(2,2),(3,3),(0,2),(2,0),(1,3),(3,1)}

bagintisi veriliyor. 4 nin yansima, simetri, ters-simetri ve gecigme ozel-

liklerine sahip olup olmadigini belirleyiniz. 3, bir denklik bagintisi
midir? 3, bir kismi siralama bagintist midir?

2. Asagida tanimlanan ( bagintilarindan her birinin, Z tzerinde bir
denklik bagintisi olup olmadigini belirleyiniz. Eger 3, denklik bagintisi
ise, Z /3 nin bir tam temsilciler kiimesini bulunuz.

a. mfn <= m+ n cift sayidir.
b. mpfn < mn > 0.

c. mfn <= onluk gosterimde m ve n nin son basamaklarinda
ayni rakam vardir.

3. x,y € Rigin, 2y <= v —y € Z, tamimlansin.
a. [ nin R tzerinde bir denklik bagintisi oldugunu gosteriniz.

b. [ ya gore denklik siniflarini belirleyiniz.

4. A ve B kumeler; f : A — B bir fonksiyon olmak tizere, a,b € A

icin, affb <= f(a) = f(b), tamimlaniyor. 8 nin A iizerinde bir denklik

bagintisi oldugunu gosteriniz ve 3 ya gore denklik siniflarini belirleyiniz.

5. K ={0,1,2,3,4} kiimesi lizerinde xf8y <= 3 | (y — «) tammlansin.
a. [ bagintisinin bir denklik bagintisi oldugunu gosteriniz.

b. K/f nin tiim elemanlarini bulunuz.



6. m e N, m>1olsun. =,y € Z i¢in
2fy <= m | (z—y)

ile tanimlanan # nin Z tzerinde bir denklik bagintisi oldugunu gosteri-
niz ve Z/# nin elemanlarini, yani 3 ya gore denklik siniflarimi belir-
leyiniz. (Boylece tanimlanan 3 bagintisina, m modiline gore kongruans
bagintisi; bu bagintiya gore ortaya ¢ikan denklik siniflarina, m moduline
gore kongruans siniflart veya kalan siniflart denir ve a3y yerine

r=y (mod m)

yazilir).

7. K =4{0,1,2,3,4} , K1 = {0,3} , K3, = {1,4} , K53 = {2} verilmig

olsun.
a. {K;, K3, K3} tin K nin bir parcalanigi oldugunu gosteriniz.

b. Bu parcalanigin K tzerinde belirledigi denklik bagintisini bu-
lunuz.

c. Buldugunuz bagintiy1 Alistirma 5’te verilen (3 ile kargilagtiriniz.

8. Dogal sayilar kiimesi N nin tum ozaltkiimelerinden olugan kiime, K
olsun. K, altkime olma C bagintisiyla kismi siralidir.

a. KA nin maksimal elemani var midir?

b. K i¢inde her zincirin K i¢inde ustsinir: var midir?

9. K ={(z,y):x,y € R,z <1} olsun. (w1,y1), (x2,y2) € K icin

($17y1) S (x27y2) <~ 1 S $27 ve yl e y2

ile tanimlanan bagintinin K™ tizerinde bir kismi siralama bagintisi oldu-
gunu ve bu siralama bagintisina gore A" nin sonsuz ¢oklukta maksimal
elemani bulundugunu gosteriniz.

10. K = {2 : n € N} U {0} kiimesi reel sayilarda bilinen < ve >

gn—1
bagintilari ile kismi siralidir.

a. K, <ileiyi sirali midir? b. K, > ileiyi sirali midir?



11. Tamdiginiz 12 kiginin adlarini listeleyiniz. Bunlardan ayni adi
tagsiyanlar varsa, onlarin adlarini numaralayabilirsiniz: ”Can 1, Can 2
7 gibi.

a. Bu listedeki adlari, haftanin ayni gintinde dogmus olanlari ayni
renk olmak uzere degisik renk boyalarla boyayiniz. Boylece, 12 eleman-
dan olugsan kiimenin bir parcalanigini elde ettiniz mi? Bu parcalaniga
karsilik gelen denklik bagintisini agiklayiniz.

b. Bu kimedeki adlarin sahiplerinden aym yasta olanlar var mu?
Kisilerin yaslarini kullanarak bu kiime tizerinde bir kismi siralama bagin-
t1s1 tanimlayabilir misiniz?



