Soyut Cebire Giris

ARASINAV SORULARININ CEVAPLARI

1. Her (m,n)e K i¢in mn=nm oldugundan, (m,n)A(m,n)ve bdylece f nin yansima
ozelligi vardir. (m,n), (r,s) € K i¢in (m,n)A(r,s) <> ms=nr = rn=sm = (r,s)£(m,n) ol-
dugundan, A nin yansima ozelligi vardir. £ nin gecisme 6zelligine sahip oldugu soyle
goriilebilir: (m,n), (r,s), (t,u) € K i¢in

(m,n)A(r,s), (r,s)p(t,u) = ms=nr, ru = st
= msu=nru=nst,s#0=mu=nt= (m,n)p(t,u)

[(13)]5 ={(r,8):r,5€Z,s#0}={(r3r):rez, r=0}

2. X, y € G, x*Yy =2z olsun. Bu takdirde,

L=X*Y S X*Z=X*X*Y=Y > X*Z*Z=Y*Z
D X=Y*RLID YRYHRZI=YRX D ZI=Y*RX D X*Y=Y*X

3) G=Z,H=2Z, K=3Zalalim. 23eH UK, fakat 2+3¢ H UK.

b) =: HUK < G, HzK ve KgzH ise, heH\K ve keK\H alalim. Bu takdirde, h,keHUK
fakat hk 2 HUK olur. Celiski. (Grup islemi olarak ¢arpimsal gosterim kullanilmistir.)

—HcKise, HUK=K ve KcHise, HUK=H.

4. a=(13)24)(12543)1512)23)=(1 5 4)(23)
a) [a|=3-2=6 b)a ' =(145)23) ) a = (14)(15)23) tektir.

5. Lagrange Teoremine gore |K| ‘ |H| ve |H| ‘ |G| oldugundan, H| € {60,100}.

6. H K =M olsun. Lagrange Teoremine gore |M|HH| ve |M|HK| |H| ile |K|
M|=1, yani H K ={e} olur.

aralarinda asal ise,

7.8) xeG alalm. Eger XxeHise, Xx*eH. Eger xgH ise, x>exH dir ve

G = H U xH ayrik birlesiminden x> eH oldugu sonucu ¢ikar.
by G=S; , H=<(12)>, x=(13). Solg(H)={H,(13)H,23)H} ve (G:H)=3

olup x* = x ¢ H dir.



8.Her he H ve keK icin, hkh 'k ™' = h(kh 'k ") = (hkh )k ' ifadeleri ve H < G, K < G
oldugu gdz oniine almarak, hkh 'k ' eH K oldugu gorilirr HNK = {e} ise,

hkh™'k ™' = e ve boylece hk = kh oldugu goriiliir.

9. G/M devirli grup oldugu haldeG nin Abel grubu olmadigini farzedelim. Bu takdirde,
G/M #{M} olur. G/M =< zM > olacak bi¢imde bir zeG\M bulunur. Simdi herhangi bir
xeG igin XM=2"M olacak bicimde Kk € Z bulunur; meM olmak iizere, x=2“m olsun. Bu
durumda, Zm=mz"=x olacagindan 2x=z2(zm)=2"'m=z(z‘m)=xz elde edilir. Bu, zeG\M
olmasi ile gelisir.

10. G=Z ve G'=2Z, gruplan i¢cinOto(G) = Oto(G') = Z, dir.



