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Esanli Denklem Yanlligi
Esanl Denklem Yanllig

@ Esanli denklem modellerinin temel 6zelligi, bir denklemde
bagimli olan degigkenin diger bir denklemde aciklayici
degisken olabilmesidir.

@ Boyle ictlrel agiklayici degiskenlerin en blyik sakincasi
ise baglanim hata terimi ile genellikle iligkili gikmalaridir.

@ X’lerin olasiliksal olmadigi varsayiminin gignenmesi
anlamina gelen bu durumda SEK tahmincileri tutarsizdir.

@ Diger bir deyisle, SEK tahmincileri yanhdir ve bu yanhlik
6rneklem blyUkIGgu artsa bile ortadan kalkmaz.
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Esanli Denklem Yanlligi
Keynesci Gelir Modeli Ornegi

@ Esanli denklem yanhhgini cebirsel olarak gdstermek igin
asagidaki basit Keynesci gelir modelini ele alalim.

Tiketim iglevi: C; = 81 + B2 Y: + Uy
Gelir tanimi: Yi = Ci + St

@ Burada
C; tiketim harcamasini,
Y: geliri,
S; de tasarrufu gostermektedir.

@ 51 >0ve 0 < B < 1ise otonom tiketimi ve marjinal
tlketim egilimini anlatan anakutle degistirgeleridir.

@ C; ve Y¢'nin karsilikh bagimli olduklar gérilmektedir.
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Esanli Denklem Yanlligi

Hata Teriminin Y ile ilintili Olmasi

o ilk olarak elimizdeki modelde Y;'nin hata terimi ile ilintili
oldugunu gosterelim.

@ Tuketim islevini gelir 6zdesliginde yerine koyarsak sunu
buluruz:

Yo = Bi+BYitu+
B 1 1
= /
[ A L
@ E(u;) = 0 varsayimindan ve //'nin 6nceden belirli oldugu
icin beklenen degerinin kendisine esit olma 6zelliginden
yararlanarak sunu elde ederiz:

B 1
E(Yt)—1_52+1_ﬂ2/t

=
(...devam)
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Esanli Denklem Yanlligi

Hata Teriminin Y ile ilintili Olmasi

@ Yukaridaki tGg¢ilinct denklemi ikinciden gikartalim.
Uy

1— 062

@ E(u;) = 0olduguna gére u; — E(u;) = u; diyebiliriz.

@ Buna gore Y; ve u; arasindaki kovaryans soyledir:

cov(Yr,ur) = E([Y:i— E(YD)l[ur — E(ur)])
E(u?)
1— 5

o2

1— 5

@ 0 < 3 < 1veo? > 0oldudu igin cov(Y;, ur) sifirdan farkli
olmahdir. Bu durumda hata teriminin bagimh degisken ile %%
ilintisiz oldugu yonindeki SEK varsayimi ¢ignenmis olur.

—E(Y) =
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Esanli Denklem Yanlligi

Degistirge Tahminlerinin Yanli Olmasi

@ ikinci olarak Y; ve u; arasindaki ilinti nedeniyle degistirge
tahminlerinin yanl oldugunu gdstermek istiyoruz.
@ Bunun igin 3, formiiliinii animsayalim:

By = > Ciyt
> vf
> Ciyi
> ¥f
@ Alisik oldugumuz gibi, kiicUk harfler burada ortalamadan
sapmalari gbstermektedir.
@ Formdl ikili baglanim konusunda gérdigimuz ile aynidir.
Tahmin edilen sey tUketim iglevi oldugu i¢in C¢'nin bagimli,
Y:'nin ise aciklayici degisken olduguna dikkat ediniz.

"y
(...devam) ufom
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Esanli Denklem Yanlligi
Degistirge Tahminlerinin Yanli Olmasi

@ Simdi, (3, formiiliindeki C; yerine bunun tiiketim islevindeki
esitini koyalim:
s 2 (B BYe+ Uy
P2 = 5
2
Z}’tut

%

@ Dikkat: Yukaridaki ikinci adimda 3~ Yiy:/ >_y2 = 1 ve
>yt = 0 dzelliklerinden yararlaniimistir.
@ Her iki yaninin beklenen degerini alirsak sunu buluruz:

) YIUt}
%
@ Beklenen deger islemcisi dogrusal oldugu igin en sagdaki

terimi degerlendiremiyoruz. AAncak acikca gorualiyor ki =
> yruy terimi sifir olmadikga 82 yanh bir tahmin edicidir.

= P2+

5(32):52+E[
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Esanli Denklem Yanlligi

Degistirge Tahminlerinin Tutarsiz Olmasi

@ Esanlilik altinda tahminlerin tutarsiz oldugunu géstermek
icin, bulmus oldugumuz E(3,) formulinden yola ¢ikiyoruz:

AN ZYIUt}
E = E
(B2) = B2+ [ > )2

@ Yukarida gorilen > yiu; bir 6rneklem kavramidir. Bu terim
bir anakitle kavrami olan cov( Y;,u;) ile yakindan iliskilidir
ancak ona esit degildir.

@ Bu nedenle Y; ile ugnin ilintili oldugunu, diger bir deyisle
cov( Y, ur) # 0 esitsizligini gdstermis olsak da > yiu; # 0
diyemiyoruz.

@ Bir tahmincinin beklenen degeri kesin olarak bilinemedigi
zaman dikkatler bunun kavusmazsal degerine yoéneltilir.

@ Bunun igin ise “olasilik sinir” (probability limit), kisaca
“plim” kavramindan yararlanilir. (...devam) ugio
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Esanli Denklem Yanlligi

Degistirge Tahminlerinin Tutarsiz Olmasi

@ E(f5») formiliindin her iki yaninin olasilik sinirini alahm.

A . (0 Yy
plim(5s) = plim(B2) + plim (
( 2) ( 2) Zyi?
@ Orneklem blyUklugi sonsuza giderken 3" y2/n = var(y;)
olur. Benzer sekilde > y:ui/n = cov(ys, ut) olur.
e var(y:) = 0% ve daha énce buldugumuz cov(y;, us) = 13;2
esitliklerini kullanarak sunu yazabiliriz:
n , plim(>_ yut/n)
plim(52) = plim(82) + =
plim(3_ yf/n)
a®/(1 - Pe)

= P2+ 5
Ty

@ 0 < f2 < 1veod? 02 > 0olduguna gére, 32 gergek B2’y
oldugundan biiytik tahmin etmektedir. Demek ki 3, yanI|d|
ve drneklem blyuse de yanhlik ortadan kalkmamaktadir. " ¥
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Esanli Denklem Yanlligi

Onumiizdeki Dersin Konusu

Onlimlzdeki ders

Tek denklemli modellerde esanlilik
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