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Bazi Temel Noktalar

Aralik Tahmini SEK Tahmincilerinin Gliven Araliklari

Bazi Temel Noktalar

@ Yansiz SEK tahmincilerinin Urettigi tahminlerin anakutle
degerlerine esit olmasi beklenir.

@ Ancak, 6rneklemlerin rastsalligi nedeniyle sonuglarin
gercek degerlerden farkli ¢gikabilecegi de bir gergektir.

@ Hata teriminin normalligi varsayimi altinda 31, 32, ve 62
tahmincilerinin dagilimlari ile ilgili su bilgileri animsayalim:

By ~ N(,ma )
Bo ~ N(Ba, 0 %)
Z:(n—Z)Z ~ X2
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Bazi Temel Noktalar

Aralik Tahmini SEK Tahmincilerinin Gliven Araliklari

Bazi Temel Noktalar

@ Rastsallik etmeni nedeniyle tahminlerin gergek degerlerine
ne kadar yakin oldugunu bilmek isteriz.

@ Oyleyse, yalnizca nokta tahminine gilvenmek yerine onun
iki yaninda &yle bir aralik olugturalim ki anakitlenin gergek
katsayisini belli bir olasilikla igersin:

PB-6<f<p+8)=1-a )

@ Buradaki
0 < a < 1’e “anlamlilk dlzeyi” (significance level),

1 — «’ya “glven katsayisi” (confidence coefficient),

B — &ya “alt gliven sinir” (lower confidence limit),

B + &ya ise “lst giiven sinir” (upper confidence limit)
ad verilir. D
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Bazi Temel Noktalar

Aralik Tahmini SEK Tahmincilerinin Gliven Araliklari

Bazi Temel Noktalar

Aralik tahminine iligkin bazi énemli noktalar sunlardir:
@ Tanimlanan aralik rastsal bir araliktir ve bir 6rneklemden
digerine degisecektir.
@ Eger a = 0,05 ise, tanimlanan rastsal araligin gergek 3
degerini icerme olasiligi 0,95 ya da %95'tir.
@ Belli bir 6rneklem alinarak bulunan sabit araligin gergek
B’y1 icerme olasiliginin ise (1 — «) oldugu sdéylenmez.

@ Cunk{, bdyle bir durumda  ya bu araligin igindedir ya da
disindadir. Diger bir deyisle olasilik ya 1’dir ya da 0’'dir.
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Bazi Temel Noktalar

Aralik Tahmini SEK Tahmincilerinin Gliven Araliklari

31 ve B, Igin Giiven Araligi

@ Hata teriminin normalligi varsayimi altinda 3; ve 3> SEK
tahmincilerinin normal dagilimli oldugunu biliyoruz.

@ Oyleyse, bir 8lciinlti normal degisken olan Z’yi asagidaki
gibi tanimlayabiliriz:

7 32—52 _ (BZ*/BZ)\/ZX?

oh(B2) o

@ Demek ki anakiitlenin gergek varyansi o2 biliniyorsa, 3'yi
incelemek icin normal dagihmdan yararlanilabilir.

@ Ancak, o2 genellikle bilinemedigi icin uygulamada yansiz
tahmincisi 62 kullanilir. =
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Bazi Temel Noktalar

Aralik Tahmini SEK Tahmincilerinin Gliven Araliklari

31 ve B, Igin Giiven Araligi

@ o2 bilinmedigi zaman bunun yerine yansiz tanminci 52
asagida gosterilen sekilde kullanilir:

@ Demek ki, normal dagilan
(Ba — B2)1 /3 X2 Zy'in ki-kare dagilan Z>'nin

Zy = ! kendi serbestlik derecesine
fz béliminln karekokiine
Z, = (n-2)% bélﬂnmesiville eIdg edilen t
o rastsal degiskeni, n — 2 sd
t = Zi ile t dagihmlidir.
Z2/(n—2) @ Buislem 34 igin

(B2 = Bo)\/ L X On(Br) = /L XE/n Y xPa
& olmasi disinda benzerdiryZg,
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Bazi Temel Noktalar

Aralik Tahmini SEK Tahmincilerinin Gliven Araliklari

31 ve B, Igin Giiven Araligi

@ Normal dagilim yerine t dagilimi kullanildigi zaman gy igin
glven arali§i asagidaki gibi kurulur:

P( ta/2<t<t/2) = 1—Oé
S% —A51
6h(54)

P —ta/g St/g = 11—«

@ Buradaki t, » degeri, a/2 anlamlilik diizeyinde ve (n — 2)
serbestlik derecesi icin t dagilimindan bulunan t degeridir.

@ Bu t,/> degerine /2 anlamlilik diizeyindeki “kritik t degeri”
(critical t value) adi verilir.

@ Normal dagildigr bilinen 5y’nin gliven araligi da benzer  §&
sekilde bulunur. e
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Bazi Temel Noktalar

Aralik Tahmini SEK Tahmincilerinin Gliven Araliklari

31 ve B, Igin Giiven Araligi

@ (1 ve B2’nin %100(1 — «) guven araliklari kisaca agsagidaki
gibi de gosterilebilir:

5:1 + ta/26h(/€1)
B2 1, /260(52)

@ Her iki durumda da giiven araliginin genisligi tahmincinin
6lcinld hatasi ile dogru orantihidir.

@ Zaman zaman (¢ ve (3, igin bir “birlesik gtiven araligi” (joint
confidence interval) kurmak gerekli olabilir. Bu durum daha
sonraki konularda ele alinacaktir.
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Bazi Temel Noktalar

Aralik Tahmini SEK Tahmincilerinin Gliven Araliklari

o2 icin Gliven Araligi

@ Normallik varsayimi altinda (n — 2)?—2 seklinde tanimlanan

degigkenin n — 2 sd ile ki-kare dagihmh oldugunu biliyoruz.
@ Bu bilgiden yararlanarak o2’nin giiven arali§ini bulabiliriz:

POG_ap SXP<X2p) = 1-a
~2 ~2
Pl(n-2)2— <o2<(n—2)— = 1-a
2 2
Xa/2 X1—a/2

@ Bu glven araliklarinin yorumu sudur: Farkli érneklemler
kullanarak o2 ve S'lar igin %100(1 — «) gliven sinirlari
bulur ve gercek degerlerin bu sinirlar iginde oldugunu
sOylersek, her 100 seferde 100(1 — a) kez hakli gikarniz. 72
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Bazi Temel Noktalar

Aralik Tahmini SEK Tahmincilerinin Gliven Araliklari
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