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18.702 Calisma Sinavi 2
Bu gegen yilin smavidir.
Liitfen, nasi okl yirittigiunizi gosteriniz.

1. (20 puan) ¢ : Z[z] — R homomorfizmi ¢(z) = % + v/2 olarak tanimlansin.
¢ nin cekirdeginin tek iiretecli bir ideal oldugunu kanitlayiniz ve bu idealin
iiretecini bulunuz.

2. (15 puan) Z[i] halkas: i¢inde, bir 7 Gauss asalinin bir ve yalniz bir tamsay1
asal1 boldiigiinii kanitlayiniz.

3. (30 puan) 6 = /—10 olmak iizere R = Z[4] olsun. Bu halka i¢in |[p| = 3 diir.
(a) p = 2 ve/veya p = 3 asallarinin, R i¢inde asal kalip kalmadigina karar veriniz.

(b) p = 2 veya 3 asal kalmiyorsa, R deki tek iiretecli (p) idealini bolen asal
idealin iireteclerini bulunuz.

(¢) R nin ideal simif grubunu belirleyiniz.

4. (15 puan) L = Z?, diizlemdeki tamsay1 latisi olsun ve M
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tarafindan gerilen altlatis olsun. M nin L i¢indeki [L : M] indeksini belirleyiniz.
5. (20 puan) Ug z, y, z elemam tarafindan

6 +4y+42=0ve2x+2y+82=0

bagintilari ile iiretilen A Abel grubunu, devirli gruplarin dolaysiz toplami olarak
yaziniz.



