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18.702 Çal�³ma S�nav� 2

Bu geçen y�l�n s�nav�d�r.

Lütfen, nas�l ak�l yürüttü§ünüzü gösteriniz.

1. (20 puan) φ : Z[x] → R homomor�zmi φ(x) = 1
2 +
√
2 olarak tan�mlans�n.

φ nin çekirde§inin tek üreteçli bir ideal oldu§unu kan�tlay�n�z ve bu idealin
üretecini bulunuz.

2. (15 puan) Z[i] halkas� içinde, bir π Gauss asal�n�n bir ve yaln�z bir tamsay�
asal� böldü§ünü kan�tlay�n�z.

3. (30 puan) δ =
√
−10 olmak üzere R = Z[δ] olsun. Bu halka için bµc = 3 dür.

(a) p = 2 ve/veya p = 3 asallar�n�n, R içinde asal kal�p kalmad�§�na karar veriniz.

(b) p = 2 veya 3 asal kalm�yorsa, R deki tek üreteçli (p) idealini bölen asal
idealin üreteçlerini bulunuz.

(c) R nin ideal s�n�f grubunu belirleyiniz.

4. (15 puan) L = Z2, düzlemdeki tamsay� latisi olsun ve M(
3
4

)
,

(
2
5

)

taraf�ndan gerilen altlatis olsun. M nin L içindeki [L :M ] indeksini belirleyiniz.

5. (20 puan) Üç x, y, z eleman� taraf�ndan

6x+ 4y + 4z = 0 ve 2x+ 2y + 8z = 0

ba§�nt�lar� ile üretilen A Abel grubunu, devirli gruplar�n dolays�z toplam� olarak
yaz�n�z.
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