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6 �ubat 2008

18.702 Problem Seti 1

13 �ubat, Çar³ambaya

1. Todd-Coxeter algoritmas�n�n yard�m�yla, x, y elemanlar� taraf�ndan a³a§�daki
ba§�nt�larla üretilen gruplar� betimleyiniz

(a) x3 = y2 = yxyxy = 1,
(b) x4 = y3 = xyxy = 1,
(c) x4 = y3 = xyxy−1 = 1.

3. GLn(Fp) grubunun bir Sylow p-altgrubunu bulunuz ve Sylow p-altgruplar�n�n
say�s�n� belirleyiniz.

4. Mertebesi 30 olan gruplar� s�n��and�r�n�z.

�pucu. G nin mertebesi 15 olan bir eleman� oldu§unu göstermeye çal�³�n�z.

5. V bir vektör uzay� olsun, ve G = S3 simetrik grubunun V üzerinde bir temsili
oldu§unu varsayal�m. x ve y G grubunun x3 = y2 = 1, yx = x2y ba§�nt�lar�n�
sa§layan üreteçlerini göstersin. u ∈ V bir vektör, v = u+xu+x2u ve w = u+yu
olsun. v ve w nun G-yörüngelerini inceleyerek, V nin boyutu en fazla 2 olan bir
de§i³mez altuzay içerdi§ini gösteriniz. v ve/veya w nun s�f�r olma olas�l�§�n�
ihmal etmeyiniz.

6. Sn simetrik grubu, Cn uzay�na, koordinatlar�n permütasyonunu alarak etki
eder. Bu temsili, indirgenemez temsillere ay�r�n�z.

�pucu. Bu problem 18.701 dersinde verilen, sat�rlar� bir vektörün permütasyonu
olan matrisin rank�n� bulma problemiyle yak�ndan alakal�d�r. Diklik ba§�nt�lar�n�
kullanmak yerine bunu öneririm.
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