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18.06 — Bahar 2005- Problem Seti 2
Zoralayici Problem:
Basit yok etme matrisinin tersi (E; ile ¢ikarma yerine Eij’lile toplama) i, j

pozisyonuna +1; eklenmis birim matristir. A= LU 'nun gizemi sudur ki bunlari ters

sirayla Eij‘l ile carpinca L'deki her I; degismeden kalir.

Bu problem su kilit Lemma’yi ispatlar:

M matrisi (i, j)’'ye kadar ama onu igermeyen |’lerle dolu bir matris olsun. ve
N de sonraki I; le oldurulmus sonraki matris olsun.ikisininde ana

kdsegeninde 1’ler vardir ve jden dnceki sutunlari tamamen doludur.
ME;™ = N oldugunu ispatlayin.

O zaman her Eij‘1 l; 'ler ile doludur ve bunlarin garpimi dogru alt Gggensel L'dir.

Eij’1 ile sagdan cgarpildigina dikkat edin ---bu bir matrisin sditunlarina ne yapar?
Cozum:

C; (i,j) girdisinde 1, bagka heryerde 0 olan nxn matris olsun. Matrislerle sunu

yazabiliriz. E; =1-1,C; veE;" =1+I,C;. Oyleyse

ME;" =M (I +1,C;) =M +1,MC,

MC; matrisi jden farkli sUtunlari tamamen 0 olan matristir. j. sGtunu M'nin /.

sutunudur. E; alt iggensel bir matris oldugu igin i>] ‘dir ve M sadece j sUtununa

kadar dolu oldugu ic¢in, M’nin i. sGtununun /. sirasinda tam olarak bir 1 diger
yerlerinde 0 vardir.Oyleyse MC; matrisinin (i,j) pozisyonunda tam olarak bir

sifirdan farkli girdi olan bir matristir, bu girdi de 1'dir, yani MC;, =C;..
Sonug olarak gerektigi gibi ME“.‘l =M +1;C; =N diyebiliriz.

M matrisini Eij‘lile sagdan ¢arpmak, M’nin j. situnu digindaki sutunlarini

degistirmez. j. sUtununa da M'nin i. sitununu | ile carpip ekler.
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