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1. PROBLEM T2.1

H aynlabilir bir Hilbert uzayi, e; ortonormal tabani, (.,.) i¢ carpim ve ||.||
normu olsun.

(1) Zayif yakinsamayan fakat her j igin (u,,e;) yakinsayan bir w, dizisi
ornegi veriniz.

(2) |Juy|| sturh ve her j igin (u,, €;) yakinsak ise u,, — u oldugunu gésteriniz.

2. PROBLEM T2.2
(1) hi={c:N—=C, ||CH}211 = ij |Cj|2 <0
j=1

olan bir dizi uzay1 olsun.

(1) hy nin bir Hilbert uzay1 oldugunu gosteriniz.

(2) hy deki birim kiirenin 6 kompakt oldugunu gosteriniz-ly deki kapaniginin
kompakt olmasi anlaminda.

3. PROBLEM T2.3

(1) R’nin bir alt kiimesinin 6lgiim sifir olmasini basamak fonksiyonlarin seri-
lerinin yakinsamasi anlaminda hatirlayimiz.

(2) 6lymii sifir olan bir kiimenin basit olmayan bir agik aralik igermiyecegini
dogrudan gosteriniz.

(3) 6lymi sifir olan bir kiimenin tiimleyeninin R yogun oldugunu gosteriniz.

4. PROBLEM T2.4

f € L*(0,27) olmak tizere Fourier katsayilar:
W a=[ e
(0,27)

(2) D (k41 el < o0

k



yisaglar. 3 ) 3
L?(0,27) def(0) = f(2n), [f] = [f] olacak bigimde siirekli bir f : [0,27] — C
fonksiyonun oldugunu kanitlayiniz.

5. PROBLEM T2.5
hi Problem T2.2 deki gibi bir Hilbert Uzay1 olsun. Baz1 C' sabiti igin
(1) T:m—C, |Te| <|lefl,,

kogulunu saglayan bir dogrusal doniigimiin

o0

(2) Te= Z cid;

j=1
biciminde oldugunu gosteriniz, burada d;,
(3)  sumi k72 |di|* < oo.
6. PROBLEM T2.6

7. PROBLEM T2.6
8. PROBLEM T2.6



