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TEST 1 ICIN HAZIRLIK SORULARI
1. PROBLEM PT1.1

Bir £ C R kiimenin 6lgiilebilir olmasini
(1) Ec{zreR:) |fulx)|=o0}

kogulunu saglayan mutlak toplanabilir f,, basamak fonksiyonlarin varolma kogulu
ile tamimlanmagti.

Tanwm 1. Bir £ C R kiimesinin Lebesque olcuimuniin sifir olmasi her 6 > 0 a
kargilik

(2) ECUjlaby), Y (bi—a;) <6

7

olacak bigimde sayilabilir bir (a;, b;) acgik araliklarin bulunmasidir.

Onerme 1. Bir kiimenin oOl¢imiintin sifir olmas: ile Lebesgue 6l¢iimiiniin
sifir olmas1 aynidir.

Kanit i¢in kendi yonteminizi ya da agagidaki islemleri takip edebilirsiniz.

(1) <= Lebesgue dl¢iimiin sifir olmasi her n i¢in

3) EcUlI™, quad Z(bgn) —alm <27

kosulunu saglayan yar1 acik Ii(n) = [agn),bgn)) araliklarin bulunmasma denk

n)

oldugunu gosteriniz. fi(n) ler onceki basamaktaki Ii( araliklarin karakteristik

fonksiyonlar: ise
@ 3 [

< 00

oldugunu gosteriniz.

Bu ¢ift dizileri F {izerinde raksayan basamak fonksiyonlarin mutlak toplan-
abilir dizileri biciminde ayarlayiniz.



Ve boylece E, Lebesque ol¢timi sifir ise o zaman onceki anlamda ol¢timi
sifir oldugunu gosteriniz.

(2) =

FE’nin bilinen anlamda dl¢iimii sifir ise, f,, (1) deki gibi basamak fonksiyon-
larin mutlak toplanabilir bir serisi olsun.

her o ve boylece her N icin k, j ler bagh

(5) Juy={zeR: S |fule)>2")

N<n<N+j

kiimeleri ele alalim.

k ya da j lerin sabitlenmesiyle bu, f, ler sabit fonksiyonlar olduklarindan
yari-agik araliklarin sonlu birlegimlerider. Buradan Lebesgue 6¢iim sifir kogulunu
saglayacak bir ortii inga edildigini gortiniiz.

2. PROBLEM PT1.2

R de komleks degerli fonksiyonlarin integrallenebilme tanimini hatirlayiniz.
Dogrudan tanimi kullanarak, integrallenebilir fonksiyonlarin gercel va sanal
kisimlarinin integrallenebilir oldugunu kanitlayiniz.



