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Ders #20: Riemann Tasvir Teoremi

(Ders kitab¬ndaki 229-231. sayfalar)

Hat¬rlatma ·Ilk ad¬m, f(z0) = 0 ve f 0(z0) > 0 koşullar¬n¬sa¼glayan 
 y¬birim daire

D içine resmeden analitik ve yal¬nkat bir fonksiyonun varl¬¼g¬n¬ göstermektir. f (
) y¬

geni̧sletmek için f 0(z0) ¬yeterince büyük alal¬m. Görülecektir ki, bu i̧slem bizi f (
) = D

çözümüne götürür.

·Ispat aşa¼g¬daki çeli̧ski ile sonland¬r¬l¬r:

jG0(z0)j > B = jf 0(z0)j :

·Ispattan sonra ders kitab¬nda da belirtildi¼gi üzere jf 0(z0)j < jG0(z0)j çeli̧skisi,

f(z) = H(W ); W = G(z)

yaz¬lmas¬yla, Schwarz lemmas¬n¬n bir sonucudur.

Fakat, bu durumda H fonksiyonu yaln¬zca G (
) üzerinde tan¬mlanm¬̧s olur, bu halde

G (
) = D oldu¼gunu bilmeden Schwarz lemmas¬(s. 135) uygulanamaz.

Bu nedenle "Schwarz lemmas¬n¬n bir sonucudur" cümlesi, muhtemelen yazar¬n kastet-

ti¼gi, "Schwarz lemmas¬ile uyumlu olarak" biçiminde okunmal¬d¬r.

Koebe�nin 1915 y¬l¬nda yapt¬¼g¬ ispat, Pólya ve Szegö� nin kitab¬ Cilt II, Bölüm 2

de özetlenmi̧stir. Bu ispat, orijinin görüntü bölgesi f (
) n¬n s¬n¬r¬na olan uzakl¬¼g¬n¬n

dikkate al¬nmas¬na dayanmaktad¬r. Karekök tasviri (fonksiyonu) bu mesafeyi artt¬rmak

için kullan¬l¬r. Ötelemeyle, istenilen limit tasvirine yak¬nsayan belirli bir diziye ulaş¬l-

mas¬n¬sa¼glar.
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