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Ders #20: Riemann Tasvir Teoremi
(Ders kitabindaki 229-231. sayfalar)

Hatirlatma Ik adim, f(z) = 0 ve f'(29) > 0 kosullarmi saglayan 2 y1 birim daire
D igine resmeden analitik ve yalinkat bir fonksiyonun varhigimi gostermektir. f(Q) y1
genigletmek igin f’(29) 1 yeterince biiyiik alalim. Goriilecektir ki, bu iglem bizi f (2) = D

¢Ozlimiine gotiiriir.
Ispat asagidaki celiski ile sonlandirilir:
G (20)| > B = | f"(20)].
Ispattan sonra ders kitabinda da belirtildigi tizere |f'(20)| < |G'(20)| geliskisi,
f(z) = HW), W =G(2)
yazilmasiyla, Schwarz lemmasinin bir sonucudur.

Fakat, bu durumda H fonksiyonu yalmizca G (2) iizerinde tanimlanmig olur, bu halde

G (2) = D oldugunu bilmeden Schwarz lemmasi (s. 135) uygulanamaz.

Bu nedenle "Schwarz lemmasinin bir sonucudur" ciimlesi, muhtemelen yazarin kastet-

tigi, "Schwarz lemmasi ile uyumlu olarak" bigiminde okunmalidir.

Koebe’nin 1915 yilinda yaptigi ispat, Pélya ve Szegd’ nin kitab1 Cilt II, Boliim 2
de 6zetlenmigtir. Bu ispat, orijinin goriintii bolgesi f (£2) nin simirma olan uzakhigimin
dikkate alinmasia dayanmaktadir. Karekok tasviri (fonksiyonu) bu mesafeyi arttirmak
icin kullamhr. Otelemeyle, istenilen limit tasvirine yakinsayan belirli bir diziye ulasil-

masini saglar.
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