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18.112 Aras¬nav 2 (Aç¬k Kitap)
22 Kas¬m 2006

1. (150) 
; jzj = 9 çemberi olmak üzereZ



dz

ez � 1

integralini hesaplay¬n¬z.

2. (300) f(z) tüm düzlemde analitik olsun ve z ! 1 için Re f(z)
z

! 0 varsayal¬m.f

fonksiyonunun sabit oldu¼gunu ispatlay¬n¬z:

(Yard¬m: jzj < R için geçerli olan (66) formülünü kullan¬n¬z:

f(z) =
1

2�i

Z
j�j=R

� + z

� � zu (�)
d�

�
+ iC; u = Re(x)

ve z < R
2
için dikkatlice f 0(z) için bir tahminde bulununuz (Liouville). )

3. (250) jzj < 1 için f(z) analitik ve

jf(z)j � 1

1� jzj

ise f (n)(0) için Cauchy formülünden elde edilecek en iyi tahmini bulunuz.

(Yard¬m: Her jzj � r, (r < 1) de Cauchy formülünü kullan¬n¬z.)

4. (300)

z7 � 2z5 + 6z3 � z + 1 = 0

denkleminin jzj < 1 dairesi içinde kaç tane kökü vard¬r? Kaç kökü jzj = 2 içindedir.

(Yard¬m: jzj = 1 için en büyük terime bak¬n¬z ve Rouche Teoremini kullan¬n¬z.)
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