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18.112 Arasmav 1 Coziimleri

Problem 1.
Céziim:
2 =87 — ;= 2€_i<%+2nTﬂ), 0<n<2,
— z=2iveya z =3 —iveyaz=—V3—i

Problem 2.
1. Yol:

-2

0

2. Yol: f(z) =1 olsun. 120. sayfadaki (24) formiiliinden,
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bulunur.
Problem 3.
Coziim: 1) 2 ¢ {z : |z| < 1} oldugundan,

/ ef+z ds — 0
=t 22
olur.

2) n(v,2) =1 (119. sayfadaki Teorem 6 nedeniyle)

/ 2 g ori(e? +2)

z—2

|2[=3

bulunur.



Problem 4.
Coziim:
9(2) = FC), V2 #0
olsun. Bu durumda g fonksiyonu C\{0} iizerinde analitiktir ve 0 daki tekillik kaldirila-

bilirdir veya h inc1 mertebeden bir kutup noktasidir.

g nin 0 daki tekilligi kaldirilabilir ise lin% g(z) vardir ve sonludur, yani lim f(z) vardir
ve sonludur. Boylece f fonksiyonu C iizerinde sinirhdir. f fonksiyonu, tiim diizlemde

analitik ve sinirh oldugundan, sabittir.

0 noktasi h mc1 mertebeden kutup noktasi ise, ¢(z) fonksiyonu C iizerinde analitik

olmak {izere

g(2) = Bpz "+ By 4 Bz 4 ¢(2)

dir. f fonksiyonu 0 da siirekli (analitik) oldugundan lim g(z) vardir ve sonludur. Boylece
lim ¢(z) vardir ve sonludur. Bu nedenle ¢(z) tiim diizlemde sinirhdir ve boylece ¢(z) =

By sabittir. Bu durumda

1
f(z)=g (;) =By + B 12"+ 4+ Biz+ By

bir polinomdur.

Problem 5.
1. Yol: R > 100 olmak tizere C : |z| = R alahm.

Her m > n icin,
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Bu nedenle her m > n igin f(™(0) = 0 olur. Taylor agilimindan,

() FO0) o F"0)
f(Z) = f(O)+TZ+"'+TZ +m + + -
= f(0)+@2+...+%2ﬂ

bir polinomdur.

2. Yol: |f(2)] <|z|" oldugundan,

lim 2" f(1/2) =0

z—0

gerceklendigini biliyoruz, yani f fonksiyonu oo da esash olmayan tekillige sahiptir. Son

problemden, f bir polinomdur.
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