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18.112 Final S¬nav¬
(Aç¬k Kitap)
20 Aral¬k 2006

1. (200) a; b; c kompleks say¬lar¬

b� a
c� a =

a� c
b� c

eşitli¼gini sa¼glas¬n. Köşeleri a; b; c olan üçgeni gözönüne al¬n¬z.

jb� aj = jc� aj = jb� cj

gerçeklendi¼gini ispatlay¬n¬z.

2. (150)
1X
n=1

zn

1 + z2n

serisinin nerede yak¬nsak oldu¼gunu bulunuz ve f(z) toplam fonksiyonunun holomor�k

oldu¼gu yeri belirleyiniz. Cevab¬n¬z¬n nedenlerini aç¬klay¬n¬z.

3. (150) 
; 0 merkezli 2 yar¬çapl¬çemberi içinZ



jzj ez
z2

dz

integralini hesaplay¬n¬z.

4. (150) z0 noktas¬f(z) fonksiyonunun h ¬nc¬mertebeden kutup noktas¬ise

Res z=z0f(z) =
1

(h� 1)!

�
dh�1

dzh�1
(z � z0)hf(z)

�
z=z0

d¬r, ispatlay¬n¬z.

5. (200) Geometrik seriyi kullanarak,

f(z) =
1

(z � 1)(z � 2)

1



fonksiyonunun jzj < 1 ve jzj > 2 de geçerli Laurent aç¬l¬m¬n¬bulunuz.

6. (150) f(z) fonksiyonu jzj � 1 de analitik olsun. jzj = 1 ise jf (z)j < 1 oldu¼gunu

varsayal¬m.

f(z)� z = 0

denkleminin jzj = 1 içinde sadece bir çözümü oldu¼gunu gösteriniz.
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