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18.112 pg 1 Coziimleri

1 (sayfa 11 deki Problem 1).

Céziim:

la] <1,|b] <1 = (1 —aa)(1—0d) <1
— 1 —aa — bb+ aabb > 0
— 1+ aabb — ab — ab > aa + bb — ab — ab
= (1 —ab) (L —ab) > (a—b) (a—b)

a—>b
< 1.
1—ab
2 (sayfa 11 deki Problem 4).
Coziim:
e Eger bir ¢oziim varsa,
2lc] = |z—a|+|z+q

> [(z—a)+(z+a)|

= 2|d|

olur, yani

lc] = |al
dir.

Diger taraftan, eger

lc] = |al
ise

Ll

0

|al

alinarak, zo mn da bir ¢ziim oldugu kolayca goriilebilir. Boylece z = z, a kars1 gelen, |z|

nin en biiyiik degeri |c| dir.



e Esas egitsizlik ve sayfa 8 deki (8) formiiliinden,

4l = (]z+a|+]z—a|)’
< 2(lz+af’ + |2 —al?)
= 4(|]2f +af’)

2 2
= |zl Z \/le|” = lal

elde edilir ve
lc]” = |al?
Z=fi—q
|a|

alinabilir.

Dikkat! Geometrik olarak,
|z 4+ a| + |z —a] =2|¢|

denklemi, uzun ekseni |c| ve odag1 a olan elipsi gosterir. Kisa ekseni de

el? = Jaf?

dir ve buradan
le” = la* < [2] < |e]
bulunur.
3 (sayfa 17 deki Problem 1).

Coziim:

az+bz+c=0
denkleminin bir dogruyu gosterdigini varsayalim. Bu durumda zg, z; gibi iki farkl ¢oziimii
vardir. Buradan
azg+bzg+c = 0, azn+bzi+c=0
= a(z0—21)="0(z — %)
— a| = [b]

2



bulunur. Boylece

a#0
ve
b= ae”
olacak bicimde bir § vardir. Bu halde,
az+bz+c=0
— az + aez+c=0
= z+e%Z+c/a=0

) ) .0
> e 'izte2z+e"2¢/a=0

olur. Bu denklemin ¢oziimii ancak ve ancak

)
e 2¢c/aeR
ise vardir. Bu nedenle, yukaridaki denklem
2Re (e’i%z) = —e”'gc/a
olmasi durumunda bir dogruyu temsil eder.

Dikkat edilirse

= c/b=c/a

dir. Bu nedenle a, b, c arasindaki iligki

la|=1|b| ve ¢/b=c/a

ile verilir.



4 (sayfa 17 deki Problem 5). (|a| # 1 varsaymaliy1z)

Coziim: P, diizlemde a ve 1/a ye karsi gelen noktalar olsun.

oldugundan O, P ve () nun ayni dogru iizerinde oldugunu biliyoruz. Varsayalim ki cember

ile birim ¢ember R, S noktalarmda kesigsin (Iki noktada kesisirler!). Bu halde
—2 — | | —
‘OR‘ —1=|d||1/a] = ‘op) ‘OQ‘

—
olur. Elemanter diizlem geometriden, OR 1511 P, () dan gegen cembere tegettir, yani

yarigaplar kesim noktasinda diktir. Bu nedenle de iki ¢gember dik kesisir.
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